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Seminar #13 Sveudiliste u Zadru - mr. sc.

Mate Kosor Matematika 1

Glavni dio seminara

Odredivanje toka funkcije f implicitno zadane odredenim algebarskim izrazom podrazumijeva crtanje skice grafa

funkeije na temelju odredivanja sljedeceg:

(1) domena: D(f),

(2) asimptote: ispituju se na rubovimae domene ili
u. tockama prekida,

(3) globalna svojstva

o omedenost: zakljudak izvodimo iz asimp-
tota,

e parnost i neparnost: usporedujemo f(—ux)
sa f(x) i — f(z),

e periodi¢nost:  na osnovi periodicnosti
trigonometrijskih funkeija.

(4) sjecista sa koordinatnim osima: horizontalnom
( za koji parametar x vrijedi f(x) = 0) i ver-
tikalnom (koliko iznosi f(0)),

(5) prvaidruga derivacija: f'i f",

(6) kritiéne tocke: nalaze se na P(f) tamo gdje
f(x) nije definirana ili je f'(x) =0,

(7) monotonost: funkcija raste tamo gdje je
f(z) =0, a pada gdje je f'(x) < 0,

(8) lokalni ekstremi koji mogu biti:
o krititne totke u kojima se rast mijenja
u pad ili obratno: mna osnovu ispiti-
vanja monotonosti (prvi dovoljan wvjet
za lokalni ekstrem), a moZe se jo$ jed-
nom provjeriti i pomocu druge derivacije
(drugi devoljan wujet za lokalni ekstrem)
e i tocke na rubu domene,
(9) globalni ekstremi: globalni minimum je na-
Jmangi od lokalnih minimuma ili ne postoji
ako je funkcija neogranicena odozdo, a globalni
maksimum najveci od lokalnih maeksimuma il
ne postoji ako je funkcijo neomedena odozgo,
rijesiti f”(z) = 0, a na temelju toga odred-
iti konveksnost (gdje je f" > 0), konkavnost
(f" < 0) i totke infleksije (gdje f” mijenja
predznak).

VaZno! Ukoliko se nekoliko pokazatelja na osnovi kojih se crta graf ne uklapa zajedno, sigurno je doglo do pogreske

u odredivanju tih pokazatelja pa treba provjeriti odredivanje onih svojstava koja su medusobno kontradiktorna.

Ponekad dio navedenih svojstava zbog kompleksnosti izraza ne mozemo odrediti. Tada ne preostaje drugo veé¢ pokusati

napraviti skicu grafa samo na osnovi onog dijela pokazatelja koji su uspje&no izracunati.

Primjer 1. Odrediti tok funkeije f(z) = J—r—l
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Vidi http://personal.unizd.hr/ “makosor/matl_20090922.pdf
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Seminar #13 Sveuciliste u Zadru - mr. sc. Mate Kosor Matematika 1
Ponekad neko svojstvo na temelju kojeg odredujemo tok funkcije ne mozemo odrediti jer je izraz koji treba rijesiti za
nas prekompliciran, ali kada iz podataka koje moZemo izra¢unati nacrtamo skicu grafa, taj graf nam pokaze svojstvo
koje nismo znali izracunati akgebarski. U sljede¢em primjeru ne znamo odmah izratunati nultocke funkeije, ali na

osnovi grafa na kraju nam posatje jasno da funkcija nema nultoaka.

Primjer 2. Odrediti tok funkcije f(z) = arctane™ — 3
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15 + 8z + z?
9—x?
Vidi http://personal .unizd.hr/ “makosor/matl_20090922.pdf

Primjer 3. Odrediti tok funkcije f(z) =
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Primjer 5. Odrediti tok funkcije f(z)
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Primjer 6. Odrediti tok funkcije f(z) = 2z + Va2 + x.
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Primjer 7. Odrediti tok funkcije f(z) = V4 +2 — VA - 2. VID/  segrrrmie 14, PR,fyg,ef
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Primjer 8. Odrediti tok funkcije f(z) = 2% Inz. Vidi http://personal .unizd.hr/~makosor/mat1_20090922. pdf
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Primjer 9. Odrediti tok funkcije file) = 20—551(3—3:5 vID( SerimaL 11 P?WJER 8.
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Primjer 10. Odrediti tok funkcije f(z) = e” tan z. [ ‘[)'f}N/ I N |

Vidi http://personal.unizd.hr/ makosor/mat1_20090922.pdf
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1
Primjer 11. Odrediti tok funkcije f(x) = xve+®-1, Vidi http://lavica.fesb.hr/mat1/vjezbe/node109.html
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Primjer 12. Odrediti tok funkeije f(z) = o Vidi http://personal.unizd.hr/ makosor/mat1_20090907.pdf
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Ako ostane vremena odredivati ¢emo tok funkcija koje su bile zadane na pismenim ispitima u toku protekle godine. . .
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