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TraZenje povrsine izmedu krivulja integriranjem i druge primjene

Povr§ina izmedu dvije krivulje odreduje se kao inte

gral razlike funkcija odredenih gornjom i donjom
krivuljom na intervalu odredenom sjecistima.

Jednostavniji primjeri

Odrediti povrsinu dijela ravnine omedenog parabolom y=aliy=z+1.
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Odrediti povrsinu izmedu krivulja y = 2 + 2 i y=4+4z— 22
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! Graf polinoma nultog reda (konstanta) je horizontalni pravac.
Graf polinoma prvog reda (afina funkcija) f(z)
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= ax+b je pravac kojem je b odsjetak na y-osi, dok je a koeficijent smjera

(odreduje nagib: pomak za 1 u smjeru z-osi donosi pomak za a u smjeru y-osi). Takoder, svaki pravac je potpuno odreden

sa dvije tocke.

Graf polinoma drugog reda je parabola. Parabolu mozemo pokuati skiciramo tako da odredimo dvije nultotke (ako
postoje) i vrijednost u sredini medu nultockama (tjeme parabole). Tjeme parabole Je lokalni ekstrem pa se moze dobiti i
kao nultocka prve derivacije. Predznak uz kvadratni ¢lan odreduje da li je parabola okrenuta prema gore (+) ili prema dolje

).

Slika krivulja mora odgovarati ranije pronadenim sjecistimal

Kod crtanja grafa moze vam pomodi znanje iz dodatka D2 matematike 1 koji se nalazi na mreznom mjestu http:

//personal.unizd.hr/“makosor/mat1/dodatak? .pdf.



Odrediti povrsinu izmedu krivulja? y = 222 + 11y =a? + 2z + 4.
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2Dvije parabole. Kod crteza primijetiti y = 22 +2x+4 = x(x+2) +4 ili crtati skicu pomoc¢u tjemena parabola i sjecista
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Racunanje povrsine integriranjem po dijelovima

Pronac¢i povrsinu trokuta zadanog totkama A(—1,1), B(1,-2), C(3,2). Koji pravci® omeduju dani 1. slika trokuta
trokut? 2. koje krivulje
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3Pravac kroz dvije totke (x1,%1) i (z2,y2) odgovara jednadzbi (y — y1) (x2 — 1) = (y2 — y1) (x — z1).



Racunanje povrSine uz zamjenu osi z <>y
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Izracunati povrSinu lika omedenog pravcem 2z + y + 1 = 0 i parabolom 32 = 1 + x. 31 o3 ’—"’;"—'
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Ako ratunamo u y — x ravnini (druga slika): Sam procijeni koji ti je
1/1 v f/]_ postupak jednostavniji.
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Izratunati povrsinu lika omedenog parabolama y2 = 2z + 5 i Y

K{
2 =2 iy?=—2z+3.
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