Integriranje kompozicije racionalne s trigonometrijskom funkcijom

Neka je R(x,y) neka racionalna funkcija varijabli @ i y. Tada sa R(sinx, cosz) oznatavamo kompoziciju

racionalne s trigonometrijskim funkcijama. Na primjer, ako je R(x,y) = {,—~J—, tada je R(sinz, cosz) =
y? -y
sinw 4+ cosx sinx

= - . Dalje, ako je na primjer R(sinz, cosx) = tanz = tada mozemo uzimati
cos? & —sinx cosw cos

R(x,y) = L
Yy

Neke kompozicije racionalne i trigonometrijske funkcije lagano je integrirati: bilo tabli¢no ili tehnikama
izlozenim ranije. Na primjer, ranije smo izratunali [ sin®xzda = % — sin(2¢), [da/cos® 2 = tana + C,
... Sada ¢emo dati proceduru za integriranje slozenijih kompozicija racionalne i trigonometrijske funkcije.
Ovu vrstu integrala rijesavamo jednom od predlozenih supstitucija:

[ Supstitucija ‘ ik ‘ sinx J cos & \ tan ] cotw ’ Kada koristimo? |

o i B P 2 11—t 2t 1—t? I i

- = tan £ x = 2arctan - : ajopé m slucaju.
| . [p e 5 5 najopcenitijem sluc¢aju
1 t? /1 1 Ako vrijedi :
| &=tanz 1 = arctant +4/ - = | = t - I .
; 1+ ¢2 \/ 1+ ¢2 t R(—cosx,—sina) = R(cosx,sinx).
| t=sinz r = arcsint t 1t U slucaju /R(sin x) cos x da.

t =cosuw & = arccost | t U slucaju /R(cos a) sinx da.
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Ponekad se integrali koji ukljucuju trigonometrijske funkcije znacajno pojednostavne kada se iskoristi
pogodan trigonometrijski identitet. Medu najkorisnijim identitetima su:

sina = 1 (1 - cos2x) cos? 2 = 1 (1 + cos 2x)

—  =1+tan’z

sin? x4 cos?z = 1 5
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