Dalje izmedu ostalog donosimo nekoliko estih skalarnih funkcija u ravnini éji prikaz u 3 dimenzije
odreduje popularne geometrijske oblike. Nakon sto obradimo odgovarajuée gradivo na svakom od sljedecih
5 primjera provedite postupak trazenja lokalnih ekstrema.

Ravnina: z = Az + By + C

Ispitati funkeiju f(z.y) = ¢+ 2y + 1.
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Slika 2.0.5: flz.y) =2 +2+1
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Paraboloid: z

Ispitati funkeiju f(z,y) = (= - 1)?
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Slika 2.0.6: f(z,y) = (x— 1) +32 -9

Ispitati funkeiju f(z,y) = (z — 1) — y2. ﬁ(f}:
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Slika 2.0.7: f(z,y) = (z — 1)°
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Stozac: (z— z)° = (1 AJ.D) 4 (.U B.Un)

Ispitati funkeiju f(z,y) = \/(z+2)* + (y — 1) - 3.
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Slika 2.0.8: f(z,y) = \/(x+2)2 + (y - 1)* - 3
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Zadana je funkcija f(z,y) = \,/9 (z+ 2}2_!'(1; —1)" + 1. Odrediti domenu, kodomenu i razinske

krivulje /
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Slika 2.0.9: f(w,y) = /9 = (x 4+ 2)° -u-[ur— 12 +1



Z
RATINIKE KRNU ¢ \&

Primjer f(z,y) =In(z —y+ 2) er(g)"/2 /j(x 3) e
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Slika 2.0.10: f(z.y) =In(z—y+2)

Zadatak za samostalan rad f(z,y) = 1,-1(3)

Qdrediti domenu, kodomenu i razinske krivulje.



Limes (grani¢na vrijednost) i neprekidnost
Tocke u visedimenzionalnom prostoru oznafavati ¢emo sa masnim slovima. Npr. x = (xy,2,....: Ten) €
R™, ¥y = (y1.y2,. .-+ ym) € R™. Sa K(x,d) oznatavamo kuglu oko totke x radijusa 4.
DEFINICIJA LIMESA FUNKCIJE. Skalarna funkcija f : 2 C R™ — R ima limes L u tocki x € R™
o ako za svaki € > 0 postoji 4 > 0 tako da za svaki y € Q takav da y # x iy € K(x,4) vrijedi jo§ i
|f(y) - f(x)] <&,
e ako za svaki niz {yx : k € N} C Q takav da y; — x vrijedi f(yx) — L.

PosuJEDICA: funkcija nema limes na mjestima gdje se dodiruju ili krizaju dvije razlicite razinske krivulje

(ili razinske plohe)!
DEFINICIJA NEPREKIDNOSTI. Funkcija f : 2 — R je neprekidna ako u svakoj tocki x € £ postoji
limes funkcije i jednak je f(x).
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Primjer f(z,y) = ; 40 7%

Odrediti domenu, kodomenu, razinske krivulje i limes u ishodistu (ako postoji).
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Slika 2.0.11: f(z,y) = g



